
問）ｘ＋ｙ＋ｚ＝０、ｘ３＋ｙ３＋ｚ３＝３、ｘ５＋ｙ５＋ｚ５＝１５ 
のとき、ｘ２＋ｙ２＋ｚ２の値を求めよ。ただし、ｘ、ｙ、ｚは実数とする。 
（２０１８ 静岡大学） 
 
解） 
 
ｘ３＋ｙ３＋ｚ３―３ｘｙｚ＝（ｘ＋ｙ＋ｚ）（ｘ２＋ｙ２＋ｚ２―ｘｙ―ｙｚ―ｚｘ） 
 
より  ３―３ｘｙｚ＝０   ∴ｘｙｚ＝１ 
 
 
ｘｙ＋ｙｚ＋ｚｘ＝ａ とおくと 
 
ｘ２＋ｙ２＋ｚ２＝（ｘ＋ｙ＋ｚ）２―２（ｘｙ＋ｙｚ＋ｚｘ） 
 
より ｘ２＋ｙ２＋ｚ２＝―２ａ 
 
 
ところで ｘ、ｙ、ｚを解とする３次方程式は 
 
（ｔ―ｘ）（ｔ―ｙ）（ｔ―ｚ）＝０ 
 
展開すると ｔ３―（ｘ＋ｙ＋ｚ）ｔ２＋（ｘｙ＋ｙｚ＋ｚｘ）ｔ―ｘｙｚ＝０ 
 
整理すると ｔ３＋ａｔ―１＝０ となる。 
 
両辺をｔ２倍すると  ｔ５＋ａｔ３―ｔ２＝０ 
 
ｘ、ｙ、ｚを代入し、辺々加えると 
 
ｘ５＋ｙ５＋ｚ５＋ａ(ｘ３＋ｙ３＋ｚ３)―（ｘ２＋ｙ２＋ｚ２）＝０    
  
１５＋３ａ＋２ａ＝０    ５ａ＝―１５    ∴ａ＝―３ 
 
 
（答え）ｘ２＋ｙ２＋ｚ２＝―２ａ＝６ 


